6/ Meve na Yokalno komp(a\dm\\ Huvsdarffavily
prosyorily

(Radanave were in Rieszov veprezentacijski iwrek)

M.Q}ML%Q CuxX), < pozitiven Tumkiional wna  Cclx)
420 = ()29 Za VF e v\cnesw\'\'uck

Rieszoy jerel’ €20 & 3Im pozdin IRrehy lepa wern, du e

1(F) = ,S(Fd/u.

6.A. Pojmi_in de_‘\]'u

X bo vedwo lokalno kompakten Huwsdarffov prostar (T,)

FeCux)... ¥ zvezna in suppF  kompalkten
suppf = 1xeX | £ #0\
KPeX in KeuPeX, za Felc) piiems

k€< U,
G F:X—>(0,4), Flg=1 in cvppfeV.
(K '32_ f w F )& U\

13. janvar 2026

Ngj bo X lokalna kompakien HovsdorfFov prastor, Kex
kompakina | K U Teday se da vsake zvezwo
funkeijn Frik —[0,4] raediviti v Fel (X), da je
suppF ¢V in F: X—[0, 1)

==~

: N
Dokaz’ Pq 12rekv iz sploine Topohogiie, ' @ \ 0
zarad; |okalne kompm\:-\-nos\'i ]n HavsdarFfavo s '\‘_ |
E\\!“‘l", V kompaktra =d KeVe Vel e




Qglejmo si Ke VeV &V & X* « kompaktifikuipn X = ens $otke
Definivaima  F: K v (X*\ V) — [0, 1]

~ fix): xek
Flx) -i 0 xeXM\V

I<ey \je. Kv(K*\V) Zapv-\'uu/ )(", Upovo\-‘o'\W\o T’Id—%edev
Izrek. 2z normolne prostore in  dobimo razgiritev
F: X*—> [0,1] Fun\cb“-e. ¥
= F:= F\x, F jezverne, F:X — (0.1), Flk=f
C C.U "
" SUPP Vt kompalet
Na bo X lokalwg kompukten Havsdorffov in
Kev, K kanpa\U-na\ Uodpv-}o\ TeO\u. AF eC (%), da &
K"f-‘F*'-U (T-X= A\ eC(¥) - flk= /\ ™ supp'FCV)
Brez dokaza.

(’:.7. Poi\+\'vni \ineowm' Funkciona\f N Cc.b(\

!)gFmici!'o\: | inearn; funkional e C (X) ie , Ce
veln : F20 =>2(F) 20,

¥ pozitiven & (F24 = R(F)= M(a))

Dokez: (=D): {}3 =) f-%%O , 'f(f'%)" 'N'”"u@\?o
= LF)2 € (q)
E: =0 F20 = J(f) 24(0)=0

Noj bo K kempakten HavsderHay prostor in
{: U —> ¢  pozitiven Funkaonal. Teduj je ¥ omegn

(2vezen).



Primer: (... vsa zaporedia, ki so od nekoh napre kanstonty,
enala 0

Coq ~ [ (K'\\r\ \ IkelN. Xn=0 V¥n Zk.'s

'e" Coq ™ d:' ‘?((Xn\v\) = ZV\’(V\

N=aq

fles\=n —> 20 O wni omejen

Primer: No\;\ bo X Havsdorffov pmb‘hw n @ Bavelova wmeva wa
X, ki je kontna we vieh kompakinih  podwnoicah v X.
P Calk) — €, F) = (Fdp = (fdp.
% WF

Ker Je. Te LA(/JL] je PUF) dokro defiran linearni  funkcional na

Ce(x).
20 DIF)=0 D ¢ Je 1vdi pozrtiven

[)eF\'n'\u'éh‘ Pozitivna Dovelova wmera M je. /
e YAeX Borelovy Ve\\"ox
MAY = inf { i) | AL DML

Pozitivna Bovelova meva M )e )
Ze jo pulA) = sup {uld) | KPepd
E)Orc\ovo\ wmevra M \)'e. | Ce ag no‘\'mn\\'g rlau‘wm
pri vsew Barelovih  vnozicuh.

= V\o'\'rav\:‘u + Euv\av\“b\ veau(amos*" za Baelve wnodice

DC'FI.V\.lL.\FI =Na.j bo X lokalho kempakten Hau/sdor'Ffov- pms‘ror n M
Barelova wera. Meva, w je , Ce rzpolnjyje
hu-s\itln:se, ©°g° je. -

(&) 5 Sl Zunan'lz. Yegulamq

(D) je notvanie regulama pri vseh odprhh  mnodicah

() /A.\k\ Loo YK kompo\k'\'.



Noy bo X lokalm kompakten Howdotfov prostor Tedoj za wsak
pozihven Funkagnal ¥ na Ce(x) obdu\p\ natunkq ena Radonava
me M, Au e G §‘Fd/&
Dedutn velia (V) = svp R AEEIVAN YUSP

pAK) =t § R KLE] ¥R
(§: X = (0,4}, FeCc(®),.-).

, Ne pos\en“ natiy kako clobti Lzbesﬂuewo werg
Te () ‘?(‘H"‘_z?lf\&& = 3} J'e pozi-l\\}en linearen

Funcignal na Cc_(ll\

= Pa Riegeovew, jrrekw 31 Radonava merd dat \]Q-
3, F0ade = REL = {f
[

Mevo wy '\mev{ufvm A Squeova, wera.
Dowmota nalogu* I%pe\si lastnast  were wa.

P\o\rhmw weyra ;\e. ewolitny  cholelenon = vrednostwi  via
k‘a\mpo\\c'\mh mnozicah

Dokaz: Nok bo E Barelova = n (E) = inf ( ulv) | E¥ <)

P 2unanii veyulavnost

M) = sup LK) | P e Y

Notj ba M Radonova mera nu lokalno kompukinem
Havsdorffavem prostorw X, Naj bo 2:C (k) — R pozitiven
Funk&.iena\, ptam\')en Z evo M. T(’_d.u) ve\\\'u

/u,(U\ = suy {\?(ﬂ | UL vu™Pex.



Dokaz' Naj bo s suprewum iz leme in T2 U, Tedy
FeXy = {Fdm 3Xudp=plu.
= s < ulv)
MU ES: Naj by K*™ey = IF. Kat«U
= Kk «F ¢ A,
= | in dolima }A(K\ éS(fAM & w(v) .
Ker jo o Rodowav, je sup {ml )\ K™ <= w ().
Kev Je /U\.\k\ : é":df’* S}LLU} => /u,(,U) &S,

Nui ba poz'\'\'iveh Funkamal na C(X) in M EWOnje
\’esu\uvvuk Botelova, wera, ki zadasca (¥). Teda, velja
MK = InFEE) ) Kefl YR
V pfasebmw\ primevw \'yz, /u,k\c\L °0 VK‘“'""’ cX.

Dokaw: NO.J bo £30, K*¥"P eX in felX), do \"Q K«f.
U= {xé)(l f&x)> 4'?.8 \& Q(Lpr‘b\ m KeU
~ 4 &U DS TR (370 fwen Ve U pa ¢4, F pa )
DHE) & P Bavadi (O sleki pv) ¢ %R F)
=D ¢\N0 =D )u(\q < 2F) V¥, K<LF ,}I'uc\
Targj je  M(K] £ inF {4F) | kdF]
To Wdi pokaie, du jo wera mlKk) ¢
Dokniima e oqbratmy neenakosy.
Naj bo £>0 in poillima odprfa wwmezico V2K, da vela
i) > ulV) ~&. Po izrekv obstujn Fet (x), du o K&f2V
Tedoy veln (k) 2 uu)- €2 PlF)-¢.
’3V6\\\'« Ai obvatne neendhnt

Skiw dokeza [ Rieyz-Mavkoy):
*Recimd, da waams  dve Readanwvi  weri;, ki zadoid izreku.
DV e FESEUNER R IR EVAIY NS




Radonwva meva Je ewlitm colocenn ¢ wedwostwi na
kompakinilh  mwozwah | zato \SQ M= Me.

‘Mevg m deFinivamy na nasledwji nadin :
U e X (V) = sup 146D 194N,
Ce e 7eX poYubna © w = mF | wlv) eyl e
Ce U™P =D u(W) = m¥(L).
Da s dokuzati, dae m* zunanie weva, fEur po vsebye
Ve odprte wnodice n zato vee Rarehve wivozice.
)= M‘“‘* (%%} Aobimg tuvnuvx\')q Yeaubrv\osﬁ'.
‘Qstane "sama" Se vw'\'ra\.v\jq re\-‘u\u\rms'\' pri odpf‘{—{\n
mnoticah; M) <o VK wmphtno  in S du=t®) Welld). @

63 Re%u\urnos+ Rodowovih _mer

4. janver 2026

Rodonava wera je V\o*rav\\'\e rcsulcnm pri vsaki o -koneni

W\V\oi.\t.\'. v = -:’ ,\V
V -— S vt - D) 7 \ U \)’.‘:V
na ,,";\ /L(Y)("o 7 \ ll\/ \|
Qlvng - \ rehy; (P .
. - akkw’peu N - ~ _} ’l'

Dokoz: Na;“mj primer (7)< 90, Noj bo €0. Ker je i Redonova,
3\]“‘"5 yl o\a;\e /L\U\Y\‘-i.. Ker je M pri V) ho'}mmjt Ye\n'ulomq,
3KM§- U, da e ju,{U\K\ <g  Ker velja w(VV1Y)<g, 3v™r2u\y
dm:)e vy <.
Definiramo H:= K\V. H jt kompukina, saj je B =KoV zgprhuv k.
Velja  m(H)= i) = aulk) = pu(kaV) > u(v)-€ - u(kav)

Z () - € (V) 2aV]-2€2 u(y)-2e.
(e IS /L()’\‘ =9, potew obi-}c“'q faksng  eoporedje (Yol mwozic g
Kongno merQ, da :‘e Y=h({4>’n in Yn £)aer YWeN,
Po pmv\cur O\‘ahﬁzuncvn, 2 vmk nelN hojdems k?mpo\lt'l'm



- . L N s e
Myozico Ky Y, & & /l&itk\ /43/7\ n

Kas YueY AV s pU ) D el

Lebessueovo\ mera na R \')e R adonove..
Lebesgueova weva je U v\o-\-ravge regulavna in Se

PAVAYZ I Suad 41

N’JA bo M Rodgngve wera na X,
L) Ce \\'e, M G‘—kQV\EV\a«I pe*;eW\ je ho*ranjq Y@aulcwno,
i) Ce je X o-kowmpakien, po-\-cw\ J{, JA Ylo'}mv\je. resularna.

Do\m‘ei A Veoka Borelova wnoZica ¥~ F-kontna D /“‘d*
notran Yesu\afm pr.: vsaki Borelovi wnozics

U’) X"“L_,_/dk—n Kn “-"W‘pﬁk“'i, /A Rﬂdﬂ\wq =§j‘-(km\¢°’ . mebti-\o ¢)

6. Apmks.'nmo\c'u'm Zz  BVETAIW Fun\cc'\\’iami

No\'\ bq M Radanova mera na X. chlaj \-sQ. C(X)
(30&'\' v LT(n) 7o vsak Aipew

Dokaz' Vemo Ze, da Je rwnozica stopricastih funkdy iz L m)

oosto. v LP(M). Zato jo dovelj chokawmti, dusedd vsako

sh‘ph\iasi'o Funkoijo apvoks\m'\m’ri (3 Fun\<6\\'\uw\i iz C.(X).

S= Ehe g, D zadesin Jokemahi, du 11 Ao ysaks Xe, kjer o
. ME) L v | aprolesimiyabi & Celx) ‘FUhk(.'\J'ami.

Yeso0. K UM, K SELU in JLUAK] < £

ij Yo FeL.-_(X] po\J'u\ona\l du 'Jel\"u kK4df < V.

12 fU = 3 e -Flae « S =plvvd <t

VIK
2 I Xe-Fllpe €



X lokalwe kawmpalctnen Havsdar Fiav .
Ce(X) & Co(x) Je gosh

Na(ao\v\\'\'w Qd (¢ (X) Je. G X)), [ Omegipne. 2veene presikove,
) £ Gotx) € Gy(x) € L)
N1 velikq upam\'\o\ , daJe Ce(X) Qos'\' v L*® (/k\

Cc(R) I 3&\3-} v Lp(\m\, kjer ¢ 16p <™ 1 m
Lebesaueova\ meva wa R .
(Miﬂje.nu\\'yz, gyas\v\u\ qledo na p—‘}o V\O\rmo.}

Do s C)\O\‘u%w\'i, O(deﬂ. C?(ﬂl\ +vdi 3‘03‘\' v Lp(m\ VAtpeoo,

Na.) bo /(A Ro\c\mnovo\ vevyo. na >< in f:X—d¢
mer\jiva In nenitelna na  Wwwozl ¢ konivna wero . Tedo.i Ve20

JaeCel¥) da je  mlfxeX)| a0 #FURY € n su )!o\a(xna suplfe.
Brez okoza.



